
Òåîðìèíèìóì êóðñà ¾Ñëó÷àéíûå ïðîöåññû¿

1. Îáùåå ïîíÿòèå ñëó÷àéíîãî ïðîöåññà (ñëó÷àéíîé ôóíêöèè), òðàåêòîðèè ñëó÷àéíîãî ïðî-
öåññà. Ïðèìåð: ïðîöåññû âîññòàíîâëåíèÿ.
2. Ïðîñòðàíñòâî òðàåêòîðèé, öèëèíäðè÷åñêàÿ ñèãìà-àëãåáðà, ìåðû íà ïðîñòðàíñòâå òðàåêòî-

ðèé.
3. Êîíå÷íîìåðíûå ðàñïðåäåëåíèÿ ñëó÷àéíîãî ïðîöåññà, óñëîâèÿ ñîãëàñîâàííîñòè. Ðàñïðåäå-

ëåíèÿ ñëó÷àéíûõ ïðîöåññîâ â ïðîñòðàíñòâå òðàåêòîðèé. Òåîðåìà Êîëìîãîðîâà î ñóùåñòâîâàíèè
ñëó÷àéíîãî ïðîöåññà ñ çàäàííûìè êîíå÷íîìåðíûìè ðàñïðåäåëåíèÿìè (ôîðìóëèðîâêà).
4. Ïðîöåññû ñ íåçàâèñèìûìè ïðèðàùåíèÿìè. Êðèòåðèé ñóùåñòâîâàíèÿ ïðîöåññà ñ íåçàâèñè-

ìûìè ïðèðàùåíèÿìè â òåðìèíàõ õàðàêòåðèñòè÷åñêèõ ôóíêöèé (ôîðìóëèðîâêà). Îïðåäåëåíèå
ïðîöåññà Ëåâè.
5. Ïóàññîíîâñêèé ïðîöåññ ïîñòîÿííîé èíòåíñèâíîñòè êàê ïðîöåññ ñ íåçàâèñèìûìè ïðèðàùåíè-

ÿìè, äîêàçàòåëüñòâî ñóùåñòâîâàíèÿ. ßâíàÿ êîíñòðóêöèÿ ïóàññîíîâñêîãî ïðîöåññà êàê ïðîöåññà
âîññòàíîâëåíèÿ äëÿ ýêñïîíåíöèàëüíûõ ñëó÷àéíûõ âåëè÷èí (ôîðìóëèðîâêà).
6. Êîâàðèàöèîííàÿ ôóíêöèÿ ñëó÷àéíîãî ïðîöåññà, åå ñèììåòðè÷íîñòü è íåîòðèöàòåëüíàÿ

îïðåäåëåííîñòü (äîêàçàòåëüñòâî). Ãàóññîâñêèå ñëó÷àéíûå ïðîöåññû. Äîêàçàòåëüñòâî ñóùåñòâî-
âàíèÿ ãàóññîâñêîãî ïðîöåññà ñ çàäàííûìè ñðåäíèì è êîâàðèàöèåé.
7. Âèíåðîâñêèé ïðîöåññ (ïðîöåññ áðîóíîâñêîãî äâèæåíèÿ). Äîêàçàòåëüñòâî ñóùåñòâîâàíèÿ.
8. Ìîäèôèêàöèÿ ñëó÷àéíîãî ïðîöåññà. Òåîðåìà Êîëìîãîðîâà î ñóùåñòâîâàíèè íåïðåðûâíîé

ìîäèôèêàöèè (ôîðìóëèðîâêà). Äîêàçàòåëüñòâî ñóùåñòâîâàíèÿ íåïðåðûâíîé ìîäèôèêàöèè âè-
íåðîâñêîãî ïðîöåññà. Ïðåäñòàâëåíèå âèíåðîâñêîãî ïðîöåññà â âèäå ôóíêöèîíàëüíîãî ðÿäà ñ
íåçàâèñèìûìè ñëó÷àéíûìè êîýôôèöèåíòàìè (ôîðìóëèðîâêà).
9. Áðîóíîâñêèé ìîñò. Íåäèôôåðåíöèðóåìîñòü òðàåêòîðèé âèíåðîâñêîãî ïðîöåññà (ôîðìóëè-

ðîâêà). Çàêîí ïîâòîðíîãî ëîãàðèôìà äëÿ âèíåðîâñêîãî ïðîöåññà (ôîðìóëèðîâêà).
10. Óñëîâíûå âåðîÿòíîñòè è óñëîâíûå ìàòåìàòè÷åñêèå îæèäàíèÿ (îïðåäåëåíèå è ôîðìóëè-

ðîâêè îñíîâíûõ ñâîéñòâ).
11. Ïîíÿòèå ôèëüòðàöèè íà âåðîÿòíîñòíîì ïðîñòðàíñòâå, ñîãëàñîâàííîñòü ñëó÷àéíîãî ïðî-

öåññà ñ ôèëüòðàöèåé. Ìàðòèíãàëû, ñóáìàðòèíãàëû è ñóïåðìàðòèíãàëû. Ïðèìåðû ìàðòèíãàëîâ
è ñóáìàðòèíãàëîâ. Òåîðåìà Äóáà î ñõîäèìîñòè ìàðòèíãàëîâ (ôîðìóëèðîâêà).
12. Ðàçëîæåíèå Äóáà�Ìåéåðà äëÿ ñîãëàñîâàííûõ ïðîöåññîâ ñ äèñêðåòíûì âðåìåíåì (äîêàçà-

òåëüñòâî).
13. Ìàðêîâñêèå ìîìåíòû è ìîìåíòû îñòàíîâêè. Òåîðåìà îá îñòàíîâêå äëÿ äèñêðåòíîãî âðå-

ìåíè (ôîðìóëèðîâêà).
14. Çàäà÷à î ðàçîðåíèè èãðîêà: ìàðòèíãàëüíûé ïîäõîä ê ðåøåíèþ (ôîðìóëèðîâêà).
15. Ìàðêîâñêèå ïðîöåññû, ðàâíîñèëüíîñòü ðàçëè÷íûõ îïèñàíèé ìàðêîâñêîãî ñâîéñòâà (ôîð-

ìóëèðîâêà). Ïåðåõîäíûå ôóíêöèè, óðàâíåíèÿ ×ýïìåíà �Êîëìîãîðîâà (ôîðìóëèðîâêà). Îäíî-
ðîäíûå ìàðêîâñêèå ïðîöåññû. Ïðèìåðû.
16. Öåïè Ìàðêîâà ñ äèñêðåòíûì âðåìåíåì è ñ÷åòíûì ÷èñëîì ñîñòîÿíèé. Òåîðåìà î ñóùåñòâî-

âàíèè êîíå÷íûõ ìàðêîâñêèõ öåïåé (ôîðìóëèðîâêà). Îäíîðîäíûå öåïè Ìàðêîâà. Ñóùåñòâîâàíèå
ñòàöèîíàðíûõ ðàñïðåäåëåíèé îäíîðîäíîé êîíå÷íîé öåïè Ìàðêîâà (äîêàçàòåëüñòâî).
17. Óñëîâèå ýðãîäè÷íîñòè êîíå÷íîé öåïè Ìàðêîâà (ôîðìóëèðîâêà).
18. Âåòâÿùèåñÿ ïðîöåññû Ãàëüòîíà �Âàòñîíà. Ïðîèçâîäÿùèå ôóíêöèè ñëó÷àéíûõ âåëè÷èí,

èõ îñíîâíûå ñâîéñòâà. Ñîîòíîøåíèå ìåæäó ïðîèçâîäÿùèìè ôóíêöèÿìè ÷èñëà ÷àñòèö â n-ì è
(n + 1)-ì ïîêîëåíèÿõ (ôîðìóëèðîâêà).
19. Óðàâíåíèå äëÿ âåðîÿòíîñòè âûðîæäåíèÿ ïðîöåññà Ãàëüòîíà �Âàòñîíà è òåîðåìà î âåðî-

ÿòíîñòè âûðîæäåíèÿ (ôîðìóëèðîâêè).
20. Ìîäåëü ñòðàõîâàíèÿ Êðàìåðà �Ëóíäáåðãà è îöåíêà âåðîÿòíîñòè ðàçîðåíèÿ (ôîðìóëèðîâ-

êè).


